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NAZI FUNCIONES TRIGONOMÉTRICAS DE UNA VARIABLE REAL 


«+ Nociones Previas: 


Función es un conjunto de pares ordenados donde no hay dos pares (diferentes) con un mismo primer 
elemento. Se llama dominio al conjunto de todos los primeros elementos y rango al conjunto de todos 
los segundos elementos. 


Por ejemplo: Е = ((2; 3), (1; -2), (0; 4), (C2; 5)) 
El conjunto F es una función 
Dominio = {—2; 0; 1;2} y Rango = (-2; 3; 4; 5) 
Dada una función F = ((x; y) /y = F(x)) se llama dominio al conjunto de valores que puede tomar x 
(variable independiente) y rango al conjunto de valores que puede tomar y (variable dependiente). 
> Funciones especiales: 

` Fa) = х? * GG) = ух ‚ HG) =, 

Dominio: В Dominio: [0; +оо[ Dominio: В — {0} 


Rango: [0; +оо[ Rango: [0; +оо[ Rango:R — {0} 
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NAZI FUNCIONES TRIGONOMÉTRICAS DE UNA VARIABLE REAL 


1. Regla de correspondencia: 


Es la representación formal (matemática) de la relación que existe entre la variable o variables 
independientes con la variable dependiente. Segün la anterior su representación será: 


FX) = {(х;у); xey € К/у = ВТ(х) } 
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e Función Seno: F(x) = [(x; y); xe y € R/y = Senx) 


ыу ү! 0 Ш k Ш от Л 

4 2 4 6 4 3 12 2 
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п п v2 п 1\ (m \7\ (m УЗ\ /5п V6+V2) m 
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F(x) = {... (21,57; 71), (-0,78; —0,71), (0; 0), (0,52; 0,5), (0,78; 0,71 ), (1,04; 0,86 ), (1,31; 0,96 ), (1,57; 1) ...) 
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e Función Seno: F(x) = [(x; y); xe y € R/y = Senx) 


ыу ү! 0 Ш k Ш от Л 

d 2 4 6 4 3 12 2 

y 1-1 |. 0 = v2 УЗ |v6+v2| 4 
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2.ротіпіо(р;) 


Es el conjunto de valores que admite la variable "x" о primera componente „para que la función exista 
o este definida. 
G(X) 
5 F(x) == — Н® + 0 
буе e 


+ Fx) = Ра С(х) — G(x) 20 


~ 
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Ejemplo: 
3 
Hallar el dominio de: F(x) = Sec 6 — 5) 
Resolución: 
F(x) = ——— 
Cos ($ — 3) pn 
C Зх Р 
os| 773 
Зх T п 
4 = 3 F (2n + 1) 2 
re 
о 
3x Р (ба--3)т-2т 
4 6 
3x 2 (бп + 5)r 
A 6 


TU 
x = (12n+ 105 
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T 
- DomF- R— ((12n + 10)j;n Е 1) 
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Ejemplo: 
Calcular el dominio de: G(x) = |Senx — J |Senx| ^ 1 
Resolución: |Senx| > 1 $ 
_ | _ Пе —» [|Senx| – 120 —>|Senx] > 1 
G(x) = ‚/5епх P |Ѕепх| = 1 —* Senx = 1 VSenx = -1 


e Si: Senx = —1 — G(x) = 4(-1) — 0 No tiene solución en R 
e SiiSenx=1 -- G(x)-4(1)-0 


п 
х-(4041)5 


- DomG = (иш + 27; n €E z) 


A 
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3.Rango(Rg) 


Es el conjunto de valores que toma la variable "y" o la función a partir del dominio. 
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Ejemplo: 
Dadas las funciones: F(x) = [Gx у)/у = 4Senx + 3;x € R) y G(x) = (Gs y)/y = 2Cos?x + 6;x € R) 
Hallar: RanF n RanG 


Resolución: 
* Analizando la función F: 
y — 4Senx +3 —1 < Senx < 1 
—4 < 4Senx < 4 


—1 < 4Senx+3 <7 ВапЕ = [-1;7] 
—— 


* Piden: RanF n RanG 
[—1; 7] n [6; 8] 


[6; 7 | 


y 
* Analizando la función G: 
y = 2Cos?x + 6 —1 < Cosx < 1 
0 < Cos*x < 1 
0 < 2Cos?x < 2 
6 < 2Cos?x46 x8 Капс = [6; 8] 
y 
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Ejemplo: 


Sen|x| Соѕ|х| kr 
Calcular el rango de: F(x) = + X€R- 


Senx Соѕх ’ 
Resolución: 
e Analizamos dos casos,six < Oy six > 0 
* Six « 0 — |x| = —x — Sen|x| = Sen(—x) = —Senx 
Cos|x| = Cos(—x) = Cosx 


—Senx  Cosx 


FX) = =-1+1=0 


Senx Сох 
e Si:x> 0 — |х| = х —> Sen|x| = Senx 


Cos|x| = Cosx 


Senx  Cosx 
Fx) = =—+ =1+1=2 
Senx  Cosx 


Conclusión: RanG = 10; 2) 


a 
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4. Gráfica de funciones: 


cos 0 
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FUNCIONES TRIGONOMÉTRICAS DE UNA VARIABLE REAL 


4.1. Función Seno: 
ЕТ = [Gx y); xe y € R/y = Sen(x) } 


* Dominio: Df Е R 

* Rango: В.Е [—1; 1] 

* Periodo: T = 2T 

* Función: Continua 

* Función:Creciente y decreciente 


* Función: Impar 


Sen(—x) — —Senx 


» Curva: Senoide 
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4.2. Función Coseno: 
ЕТ = {(x; y); xe y € R/y = Cos (х) } 


* Dominio: Df Е R 

* Rango: В.Е [—1; 1] 

* Periodo: T = 2T 

* Función: Continua 

* Función:Creciente y decreciente 


* Función: Par 


Cos(—x) = Cosx 


< Curva: Cosenoide 
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4.3. Función Tangente : 


ЕТ = 3 (x;y); xe y Ҝ/у = Tan(x); x € R — [2n + 15/ne 2 


| 
юа 


у 


1 


у = Тапхр 


= . = 
* Dominio: Df € R — (n +1) 5) 


* Rango: R- Е R 

* Periodo: T = п 

* Función: Discontinua 

* Función: Creciente 

* Función: Impar 
Тап(—х) = —Tanx 

+ Asíntotas: x = (2n + 15 


* Curva: Tangentoide 
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4.4. Función Cotangente : 


FT — {(х; у); xey € R/y = Cot(x);x € R- {nn /n E Z)| 
y 


юа 


y = Cotx | 


* Dominio: D; € R — {пт} 

* Rango: R- Е R 

* Periodo: Т = п 

* Función: Discontinua 

* Función: Decreciente 

* Función: Impar 
Cot(—x) = —Cotx 

* Asíntotas: X = nT 


Ф, 


* Curva: Cotangentoide 
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4.5. Función Secante : 


T 
ЕТ = 3 (x;y); xey є R/y = Sec(x);x € &- (2s 05/nez] 
y y — Secx 


m p m m m m m m m m m m m m m m m m m m m 


* Dominio: D; € R — (n + 1) 7] 
* Rango: Re € В - (—1; 1) 
* Periodo: T = 2T 
* Función: Discontinua 
* Función: Creciente y Decreciente 
* Función: Par 
Sec(—x) = Secx 
% Asíntotas:x = (2n + 07 


» Curva: Secantoide 
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4.6. Función Cosecante : 
FT — { (х; у); xey E R/y = Csc(x);x € R— {nn /n € Z)| 
y y = Cscx 


* Dominio: Df € R- {пп} 


* Rango: Re € В - (—1; 1) 
* Periodo: T = 2T 
* Función: Discontinua 


* Función: Decreciente y Creciente 


—— * Función: Impar 
Csc(—x) = —Cscx 
+ Asíntotas: x = пп 


* Curva: Cosecantoide 
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MOMENTO DE PRACTICAR 
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1. Hallar el dominio de: F _ Sen(2Cosx) 
. папаг ei dominio ае: (x) — T 
Resolución: ! 
Sen(2Cosx) 
F(x) = ВЬ AS 
Sen(Cosx) 
2Sen(Cosx)Cos(Cosx) 
F(x) = == 
Sen(Cosx) 
+ 0 
0 


Sen(Cosx) * 0 
Cosx *krm;keZ x + (2n+1)5 
Cosx =...—т;0; т ... 


п 
Cosx = 0 D: R - {(21+1) 5}; пей 


CLAVE: E 
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2. Hallar el rango de: F(x) = aTan?x + bTanx , a; b reales positivos 


Resolución: 


F(x) = aTan?x + bTanx —oo < Tanx < oo + 


b by b? b 
F(x) = а Tan“x + =Тапх + 2] eu —-% < Timo 


a 
bY b? 
F(x) = al Tanx + — 


b 2 
о < (тапк + ә) < oo + 

== 2a 

2a 4a 


b 2 
о <а{тапх+ >) < oo + 
2а 
2а 4a 


b? b\ p 
а Sa(Tanx+ у) 00 
4a 


CLAVE: Е F(x) 
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3. Hallar el dominio de la función : F(x) = Tan(rCosx);n € Z 


Resolución: 
F(x) = Tan(nCosx) 
q 
А 
А 


zt 
KCosx + (2К--1)5:К6 7, 


1 1 

Соѕх + —=у > 
п 

хе 


CLAVE:C 
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Р Соѕ22х + Sen?4x m 
4. Sea la función: F(x) = |——————— — 1 + Cos4x , calcular su dominio (k € Z) 
Ѕеп24х + 1 


Resolución: 


F(x) = Cos?2x + Sen?4x 1 
^^ | Senždx 4-1 = 


Cos“2x + Sen“ 4x 
Sen?4x + 1 


Sen2x = 0 


— 120 
Cos?2x — 1 
— > 0 
Sen?4x + 1 
A 


+ 


= 22у > 
sen 2x20 | сеп22х « 0 


Sen?2x < 0 
Sen?2x = 0 


CLAVE: B 
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5. Indicar los puntos de discontinuidad de: F(x) = Tan(Senx) + Cot(Senx);k € 7 


Resolución: 


F(x) = Tan(Senx) + Cot(Senx) 
A A 


CLAVE: E 


(2n + 1)n | н " 
Senx — шинжин У Senx=nn ] 
Senx = —;n € 7 | 
| х = Кп 

5 - 0 = | 

enx = 75055 | 

Senx =- — 1,57;0;1,57.. | 

Senx = 0 | 
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3Sen?x + 4|Senx| 
Sen?x + |Senx] 


6. Dada la función: F(x) = el rango de la función es [а; b[, luego el valor de “ар”, es: 


Resolución: | 
2 | Эф < | 7 
ос | о | ab=óx4 
|Senx|“ + |Senx| | 2 
l 0 < |Senx| < 1 
| ! лаб = 14 
poses o аяг! 1«lSenx| + 1 x 2 
|Senx|[|Senx| + 1] i | 
| 1 1 i 
ISenx| +0 | 2 1 
] 2 |Senx| + 1 | 
F( ) 3|Senx| + 4 | 
x) = | ; i | 
|Senx| + 1 | АРТУ "mn 
1 | 2 ISenx| + 1 
FX) = 3 + 52 | | 
ISenx| + 1 | FG) | 
| ! CLAVE:D 


7 
Ry 354 
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7. La función “F” se define así: F = (Gs y)/y = Cot (3x F тә); vx | Indicar su rango : 


E 


Resolución: 


Rf: R—]-1;1[ CLAVE: E 
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Secx — V2(1 — Tanx) 
Cscx + V2(1 — Cotx) 


8. Determine el rango de F cuya regla de correspondenciaes: F(x) — 


Resolución: 
Secx — V2(1 — Tanx) 


Е(х) = | Tanx, Cotx, Secx, Cscx: 3 | Е(х) Cosx | Cosx 
Cscx + V2(1 — Cotx) mE km ! 1 VZ- V2Cosx 
xz — | Senx Senx 
Cscx + V2(1 — Cotx) = 0 2 \/2бевх——Иео5х= 1 
1 + VZ(Senx — Cosx) " | Tanx + 0 F(x) (0% _ 
ЕЕ. | i V2Senx—v2Cosx F 1 
Senx | | Senx 
V2(Senx — Сох) + -1 F(x) = Tanx 
T | | 
VZ x VžSen(x—7) + —1 | Tanx + 2 + УЗ | ReR- (0:2 + УЗ) 
1 ! ! 
Sen (x — 2) = — 2 
17m 25m ! CLAVE: A 
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TX TX 
9. Dada la función F(x) = Тап = + Cot , hallar: Rf — Df 


Resolución: 


TX 
2 


TX Ш 
Е(х) = Тап — + Сої F(x) = 2Cscrrx 


— 00 < С5спх < —1 V 1 < Cscrx < оо 


k 
+ ¡kE Z —oo < 2С5спх € —2 V 2 < Cscrrx < оо 
x+k;k € Z Rf: ]-00; —2] u [2; oo +[ 
Rs: R - |-2;2[ 
О; К ~ Z 


CLAVE: D 
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10.Con respecto a la función: F(x) = nCos?x + п|Соѕх| + tV Cosx — 1 


sefialar verdadero (V) o falso (F) las siguientes proposiciones: 


Resolución: 


F(x) = nCos?x + п|Созх| + tV Сох — 1 F(x) = nCos?x + r|Cosx| + mv Соѕх — 1 


> 0 
F(x) = n(1)? +п|1| + tv1— 1 
Cosx— 120 
у = 2п 
Cosx > 1 
Созх > 1 Rye: {2п} 
Со$х = 1 


1 Х-2Кт 


Ds: {2 Кт}; k eZ 


CLAVE: D 
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11. Hallar el domino de la función : 


F(x) = vSenx — 1 + vSenx + 1; (n € Z) 


CLAVE: C 


Resolución: 

F(x) = vSenx — 1 + vSenx + 1 | T 
x = (4n + 1)5 

> 0 i 

_ | п 
Senx- 120 Senx 4-120 р (+ 2; Ynez) 

Senx > 1 Senx > —1 ! 

D S \ | 

i 

1 І 

—1 үл 1 кы | 

Senx = 1 | 
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12. Determine el domino de la siguiente función : 
F(x) = Tan2xCot2x — SecxCscx ; (КЕ Z) 


Resolución: 


CLAVE: D 
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13. Determinar el dominio de F(x) 


F(x) =Tan(nSen*“x);n € Z 


CLAVE: A 


eT Ears FUNCIONES TRIGONOMÉTRICAS 


14. Hallar el domino de la función : 


F(x) = Cot € Versx) ; (n € Z) 


CLAVE: C 


eT Ears FUNCIONES TRIGONOMÉTRICAS 


15. Encontrar los puntos de discontinuidad de la función: 


Tan2x — Sen2x 


SIE Sec?x — 1 = 


CLAVE: D 
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16. Det j l de: = ÁÁÁ 
eterminar el rango de: H(x) E 
Resolución: 
10 
НОО) = 3Senx + 4Cosx —5 < 3Senx + 4Cosx < 5 
eu 1 1 
A 1 1 
ИЯ 5 = 3Senx + 4Cosx 
10 10 
— < -2 < ——————— 
3Senx + 4Cosx 3Senx + 4Со$х 
H(x) x -2 2 < H(X) 


В, = R- ]-2;2[ 


CLAVE: B 
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17.51: F(x) = Ѕеп(пх) + Сѕс(пх), hallar: Dg — Ве 


CLAVE: E 


FUNCIONES TRIGONOMÉTRICAS 
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18. Hallar el rango de: F(x) = = X 
OVX 


CLAVE: B 


eT ome FUNCIONES TRIGONOMÉTRICAS 


19. Si el rango de la función f(x) = 3Sen2x — 1 es [—4; – 1[ entonces el dominio de la función en [0; 211] es: 


CLAVE: B 


ue FUNCIONES TRIGONOMÉTRICAS 


20. Hallar el rango de: 


G(x) = Sen|Senx + Cosx + V3(Senx — Cosx)| 


CLAVE: A 


TRIGONOMETRÍA 


>, FIN DE LA SESIÓN 


PRACTICA Y APRENDERÁS 


